3.4 Zhodné a podobné zobrazenia
Obsah

Pojmy: zhodné zobrazenie, osova simernost’, os simernosti, posunutie, stredovd simernost, stred
simernosti, otocenie, stred oto¢enia, orientovany uhol a jeho velkosti, uhol oto¢enia, osovo a stredovo
simerny Utvar; rovnol’ahlost’, stred a koeficient rovnol’ahlosti, samodruzny bod, skladanie zobrazeni,
inverzné zobrazenie.

Vlastnosti a vzrahy:
stredova simernost’ je jednoznacne uréena stredom simernosti, resp. dvoma odpovedgucimi s
bodmi,
osova simernost’ je jednozna¢ne uré¢end osou sumernosti, resp. dvoma odpovedajucimi s bodmi,
otocenie je jednoznatne uréené stredom a uhlom otacania,
posunutie je jednoznatne uréené vektorom posunutia, resp. dvoma odpovedajucimi si bodmi,
vzt'ah medzi orientovanym uhlom a jeho velkostami,
rovnobeznik je stredovo simerny,
obdiZnik a &vorec si simerné podrl'a osi strén,
koso&tvorec je simerny podl’a uhlopriecok,
rovnoramenny lichobeznik je simerny podra osi z&kladni,
nech A,B sl dva 0osovo stimerné body podra priamky p, potom AB je kolmana p astred AB Iezi nap,
priamka a jeg obraz v posunuti si rovnobezné,
rovnol’ahlos’ je jednoznache uréena stredom akoeficientom rovnol’ahlosti, dvoma vhodne
zvolenymi dvojicami odpovedajucich bodov
dve rovnol’ahlé priamky st rovnobemé,
kazdé dve nerovnaké rovnobezné tsecky su rovnol’ahlé (dvoma spésobmi),
kazdé dve kruznice s réznym polomerom st si podobné (st rovnol’ahlé),
vonkajSie (vnutorné) spolo¢né doty¢nice dvoch kruznic sa pretinaju v strede rovnol’ahlosti,
vzt'ah medzi pomerom podobnosti dvoch Gtvarov a
- dizkami zodpovedajlicich si isegie,
- velkostami zodpovedgjucich si uhlov,
- ich plodnymi obsahmi.

Poziadavky na vedomosti a zruénosti

Ziak vie
zobrazit’ dany Utvar v danom zhodnom alebo podobnom zobrazeni,
rozhodnut, ¢i je dany Utvar osovo (stredovo) simerny,
napisat’ stiradnice bodu (rovnicu priamky, Usecky, kruznice alebo jg ¢asti), ktory je obrazom daného
bodu (dangj priamky, Usec¢ky, kruznice alebo jg ¢asti),
- v simernosti podla zaciatku siradnej sistavy, resp. podl’a daného stredu,
- vslmernosti podla niektorej siradngl osi, alebo podl’a priamky rovnobeznel so siradnou osou,
alebo podl’a priamky y = x (pozri tiez inverznu funkciu v 2.1 Funkcia a jg viastnosti, postupnosti),
-V posunuti,
opisar’ zobrazenie, ktoré vznikne Z.oZenim dvoch osovych simernosti,
urcit’ inverzné zobrazenie k danému zhodnému alebo podobnému zobrazeniu,
- zostrojit
- stredy rovnol’ahlosti dvoch danych kruznic,
- obraz daného Utvaru v danom zhodnom zobrazeni alebo vrovnolahlogti, resp. Utvar podobny
s danym Gtvarom, pri danom pomere podobnosti,
- zhodné zobrazenia a rovnol’ahlost’ (resp. podobnost’) pouzi#’
- v kon&trukénych ulohéch (pozri 3.5 Konétrukené ulohy),
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- pri Z2s’ovani mnoziny bodov danych viastnosti (pozri 3.3 MnoZiny bodov danych viastnosti aich
analyticke vyjadrenie).

ZHODNE ZOBRAZENIA V ROVINE

1. Dany jelichobeznik ABCD. V uréenych zobrazeniach nacrtnite obrazy Utvarov:
a) Vv posunuti T uré¢enom dvojicou bodov [A; C] zobrazte BD:
BD %4® B'D'
b) v ot&ani R urcenom R(C; - %p ) zobrazte

DA%4® D'A
c) v simernosti S podra stredu O zobrazte DACD %4#4® DA'C'D', kde Ol BC U |BC| = 2|OC|.

2. V simernosti podra stredu S sa bod K[—2; 4] zobrazi do bodu K'[4; -6]. Uréte slradnice stredu
simernosti S av uvaZzovang stredove] siUmernosti zobrazte dané Gtvary:

a) k (x—1)*+(y—2)?°=4 b) g xy+3=0
3. Ngdite rovnicu kruznice simerngj s kruznicou (x — 1)%+(y — 2)? = 1 vzhadom na priamku
x-y-3=0.

4. Dané su 2 réznobeZky p, q a bod C, ktory na nich nelezi. Zostrojte vSetky rovnostranné trojuholniky
ABC tak, aby bod Al p UBI q.

5. Bodom M, ktory je vnatornym bodom konvexného uhla AVB, ved'te priamku p pretingjlcu jeho
ramena v bodoch P, Q tak, Ze bod M bude stredom Usecky PQ.

6. Dandje priamkap advardzne body A, B, ktoré leZiav teg istg] polrovine s hrani¢nou priamkou p. Na
priamke p zostrojte bod C tak, aby obvod DABC bol minimalny.

7. Dany jetrojuholnik ABC, kruznicak[S; r] abod Q. Zostrojte vetky Usecky XY so stredom Q tak,
aby X1 DABCaVYl k.

8. Co vznikne zloZenim dvoch rovnakych zhodnych zobrazeni ?

PODOBNE ZOBRAZENIE, ROVNOLAHL OST

1. Zostrojte DABC, ak si dané a,b,v,

Dané st kruznice ki(Oy; 2), ko(Oz; 3), ktoré sa pretingju. Zostrojte ich spolo¢né dotycnice.

Dané sl ruznobezné priamky p,q abod M, ktory neleZi na priamke p. Zostrojte kruznicu, ktora sa

dotyka priamky p, prechadza bodom M a stred ma na priamke g.

4. Zostrojte stred Usecky AB, ak bod B lezi mimo nékresne. Pritom bod A leZi na ndkresni abod B je
nedostupny priesecnik priamok m,n.

wn

5. DEFG: e = 14j, f = 20j, g = 10j
DRST: r = 15}, t = 30;. Ak sl tieto trojuholniky podobné, aké st ich obsahy ?
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